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Must

Aufgabe 47 [P [A] = 0, 1 und Unabhängigkeit]

Zeigen Sie: Falls P [A] ∈ {0, 1}, dann ist A unabhängig von allen Ereignissen. Zeigen Sie auch: wenn A
unabhängig ist von sich selbst, dann gilt P [A] ∈ {0, 1}.

Standard

Aufgabe 48 [Abbildung unabhängiger Zufallsgrössen] [3 Punkte]

Sei X
∐
Y und g1, g2 je borelsch. Zeigen Sie: dann gilt auch g1(X)

∐
g2(Y ). Das Resultat gilt auch für mehr

als 2 Zufallsgrössen mit praktisch gleichem Beweis.

Aufgabe 49 [Unabhängigkeit von Ai und Aci ] [6 Punkte]

Zeigen Sie: A1, . . . , An sind unabhängig genau dann wenn auch Ac1, . . . , A
c
n unabhängig sind. Benutzen Sie

Aufgabe 48.

Aufgabe 50 [P [∪iAi] und Unabhängigkeit] [3 Punkte]

Seien A1, . . . , An unabhängig. Zeigen Sie:

P [∪ni=1Ai] = 1−
n∏

i=1

[1− P [Ai]].

Benutzten Sie dazu Aufgabe 49.

Honours

Aufgabe 51 [Borel-Cantelli I und II] [4 Punkte]

Geben Sie je ein einfaches (!) Beispiel zu Borel-Cantelli I und II an.


